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. A PENZ IDOERTEKEI

FOGALMAK

Pénzaramlas:

- A pénzaramlas jele:
- A pénzaramlas angol neve:
- A pénzaramlas iranya:

1)

2)

A kilénb6z6 id6pontokban esedékes pénzaramlasok o6sszehasonlitasanak

modszerei:
1)
2)

1. JOVOERTEK SZAMITAS

Kamatszamitas:

A kamatszamitas viszonyitasi alapja;

A kamatszamitas iranya:

Kamatozasi idotartam:

Befektetési idotartam:



Kam at:

Betijelblése:

angolul:

A kamat feladata:

Kamatlabido:

Kamatperiodus, kamatozasi periédus:

Kamatozasi idétartam alapja:

Jovoeérték:

El6z6 évi jovoerték jelolése:
Neve (angolul):
Roéviditése:

Névleges kamatlab:

Az egyszeri kamatszamitas kamattényezdje "n" évre

A kamat jelolése

A kamat 6sszegének képlete:



Képlete:

Kamattényezé:

Képlete:

FELADATOK

1. Szamolja ki 100 Ft befektetésnek (pénzaramnak) az egyszerli kamatat és
hatarozza meg a kamattényez6t, ha a kamatperiodus 1 év, a kamat 5%,

10%, 15%, 20%, 25%.

5% 10 % 15% 20 % 25 %
Kamat

Kamattényez6



2. Szamolja ki 100 Ft pénzaram egyszerl kamatat és jovoértékét a fenti

kamatokkal, ha a kamatperidédus 5 év.

5% 10% 15 % 20 % 25%
Kamat FV Kamat FV Kamat FV Kamat FV Kamat FV

2. év
3. év
4. év
5 év
Kamatté-

nyez az
5. évben

3. A kezd6 téke 100 Ft (névérték) az éves tékendvekmény 12 Ft.

irja fel:

* a kamat képletét

e aFV-

* a kamattényezét

4. Mekkora lesz 2 millié Ft 1 év alatt felnévekedett értéke, ha az éves névleges
kamatlab 15 %?



5. Evi 25 %-0os névleges kamatlab mellett hany forintot ér 1.000 forint 3 év

mulva?

6. A pénzintézet a néala elhelyezett betét utan havonta 2,2 % kamatot fizet.

Mekkora a névleges kamatlab?

7. 100 ezer forintot tesziink bankbetétbe. A bank 16 % kamatot fizet évente,
amelyet felveszink, de nem fektetjUk be Ujra. Mennyi lesz a t6kénk értéke

harom év mulva, ha a kamatokat nem koltjuk le, de nem is fizetjuk be ujra?

8. Cégunk pénzkdlcson fejében valtot fogadott el. A valtd névértéke 1.150.000
Ft. A futamidé 6 hoénap, a lekotott kamat 30 % volt. Mennyi volt a

kdlcsbnadott pénz dsszege?



9. Cégunk a banktél 84 napra felvett hitel utdn 99.642 Ft kamatot fizetett.

Mekkora a hitel 6sszege, ha a névleges kamatlab 20 %? (az év napjainak
szama 365 nap)

10.A hitelintézet a nala elhelyezett 800.000 Ft betét utan 15.340 Ft kamatot
fizetett.

Mekkora a hitel 6sszege, ha a névleges kamatlab 20 %? (az év napjainak
szama 365 nap)

hiany napra fizetett kamatot a hitelintézet?



KAMATOS KAMAT

Kamatperiédus hossza:

A kamat tokésitése:

Idétartamok (évek) szamanak jelolése:

A kamatos kamatszamitas kama

ttényezéje (kamatfaktor) képlete

A kezd6 toke ,n” év alatt felnovekedett értékének képlete:

A kamattényezé képlete:

A kamat képlete:



FELADATOK

1. Szamolja ki 100 Ft pénzaram kamatos kamatat, ha a kamatperiodus 5 év, a
kamat 5 %, 10 %, 15 %, 20 %, 25 %

5% 10 % 15% 20% 25 %
ev Kamat FV Kamat FV Kamat FV Kamat FV Kamat FV

2. év
3. év
4. év
5 év

Kamatté-
nyez6 az
5. évben

2. Evi 20 %-os kamatlab mellett 1 évre (365 napra) betétkén elhelyeziink
100.000 Ft-ot, féléves kamatos kamatfizetése mellett. A kapott kamat hany

%-o0s éves kamatnak felel meg?

3. Evi 25 %-os kamatlab mellett hany forintot ér 1.000 Ft 3 év mdulva, ha a

kamatot t6késitik?



4. A kezdd téke 100 Ft, a kamatnévekmény 25,44 Ft a masodik év végén.

irja fel:
* a kamat képletét
e aFVvat

* a kamattényez6t (KF2r)

5. Mekkora lesz két millid forint 1 év alatt felnovekedett értéke, ha az éves

kamatlab 15 %, a kamatot 6 hénap utan tékésitik.

6. 10.000 forintot betétként helyeztink el és betétink két év elteltével 14.161

forintra novekedett. Mekkora az éves kamatlab?

7. A pénzintézet a nala elhelyezett betét utan havonta 2,2 % kamatot fizet. A

kamatot havonta t6késitik. Mennyi az éves kamatlab (effektiv kamatlab)?



1 milli6 Ft készpénzzel rendelkezik. A pénzét bankbetétként 14 %-os

nominalkamattal helyezhetné el a bankban. A pénzt azonban maganal tartja.

Mennyi lesz a kamatvesztesége,
évi egyszeri kamatfizetésnél,
negyedévenkeénti tokésités esetén,

havi kamatt6késités esetén?



2. JELENERTEKSZAMITAS, DISZKONTALAS

Jelenérték-szamitas, diszkontalas fogalma:

Jelenérték:

Angol neve:
Jelblése:

Diszkontlab fogalma:

Jelolése =d =

Diszkont fogalma:

A diszkontszamitas iranya:

Jelenérték képlete:

Diszkontfaktor (discount factor, DF), egyéves diszkonttényezd

képlete:



A jelenértékszamitas 1 periéduson keresztiil:

A képletben'.
PV =
Ci =
1
1+7 -

Ha a kamatlab nem valtozik az n év mulva esedékes pénz

,Cn,jelenértéke

PV =CO0=



FELADATOK

1. Egy év mulva ki kell fizetnink 200.000 Ft-ot. Mennyi pénzt kell elhelyezni a
bankban évi 16 % névleges kamatlab mellett, hogy 1 év mulva 200.000

forintunk legyen?

2. Az éves atlagos értékesitéslink 800.000 Ft, amelyre 25 % altalanos forgalmi
adot is ki kell szamlaznunk. A szamla végdsszegében |évd add Osszege

hany % diszkontkamatnak felel meg?

3. Egy év mulva lejaré valtonk névértéke 2 millio forint. Mennyit kapunk érte,

ha a bankban az éves kamatlab 12 %?

4. Mekkora diszkontlab felel meg 12 % éves kamatlabnak?



5. Szamolja ki és foglalja tablazatba hany 100 %-os éves kamatlab mellett
mennyit éme ma 1.000 Ft, ha 1., 2., 3., 4., 5. év végén kapna meg?

Szamolja ki a diszkonttényez6t és foglalja tablazatba a jelenértékkel egydutt.

6. A BKV 1 hoénap alatt 240 milli6 forint értékben adott el metré6 és

villamosjegyeket, amely a 12 %-os AFA-t is tartalmazzak, hiany % AFA

tartalma van a fenti 6sszegnek?

7. Ontdl ma kolcsdnkérnek pénzt és azt igérik, hogy egy év mulva 100.000

forintot fizetnek vissza. Mennyit adna ma kdlcsdén, ha az ismert banki

kamatlab
a) - 10%
b) 15%
c) 20%
d 30%

lenne.



8. Szamitsa ki az alabbi pénzaramok jelenértékét, ha r = 20 %, a jelen idépont

az év els6 napja, a pénzaramok idépontja az évek utolsé napja.

Ev Pénzaram DF PV
1. 10.000
2. 10.000
3. 12.000
4. 8.000
5. 5.000

9. Ha 10.000 forint jelenértéke (diszkontalt értéke) 4.371 Ft, akkor mekkora a

diszkonttényez§?



3. SPECIALIS PENZARAMLAS SOROZATOK ERTEKE

A pénzaramlas-sorozat fogalma:
A pénzaramlas sorozatok értéke:
Jaradék fogalma:

Jaradéktag fogalma:
Jaradékkoz fogalma:

3.1. Orokjaradék (perpetuity) fogalma:

Az azonos jaradéktagu (fix 6sszegl) ordokjaradék képlete:

Ahol:



FELADATOK:

1. Mennyit érdemes kifizetnilik ma azért a lehetéségért, hogy minden év végén
(életink végéig és majd az 6rokosunk is) kapjunk 100 eFt-ot. Az 1. fizetés
az els6 év végén esedékes. Feltételezzik, hogy a piaci hozam 10 % minden

lejaratra.

2. Mennyit érne a fenti példa orokjaradéka, ha a piaci hozam 20 % lenne?

3. Van 800 ezer forintunk és ezen szeretnénk évjaradékot vasarolni ugy, hogy
mar 1 év mulva kapjuk meg az els6 jaradékot. A piaci hozam 10 %. Mekkora

az éves jaradék?



4. Mennyiért érdemes megvasarolni azt a kotvényt, amely évi 12.000 Ft

orékjaradékot igér, ha az r=20 %

NOVEKVO TAGU OROKJARADEK FOGALMA:

Képlete:

Ahol:

FELADATOK

1. Mennyit érdemes ma fizetnink egy olyan orokjaradékért, amely egy év

mulva 100 ezer forintot fizet és utana minden évben 2 %-kal tdbbet. A piaci

hozam 10 %.



2. Mennyit kellene fizetnink fenti példa adatai alapjan, ha évente 5 %-kal

novekvé orokjaradékot szeretnénk?

3. Egy alapitvany orokjaradék formajaban az elsé évben 120.000 forintot igér,
az elsdé évet kovetben pedig évi 10 %-kal novekvé oOrokjaradékot kivan
juttatni a kedvezményezettnek. Mekkora d&sszeget kell az alapitvanyban

elhelyezni, ha az indulé kamatlab 20 %7

4. Mennyi a jelenértéke egy 30.000 Ft fix Osszegli o6rdkjaradéknak, ha a

kamatlab 18 %? Mennyi lenne a jelenérték évi 5 %-os ndvekedés mellett?



3.2. ANNUITAS - EVJARADEK

Az anniutas fogalma:

Jellemzoi:

1. Jelenértéke :

2. Jovoértéke :

Annuitas (évjaradék) jelenértéke

Neve:

Jele:

Képlete

Ahol:



Az annuitas tényezd (vagy anniutas faktor) AF (vagy FA)

Neve:

Jele:

FELADATOK

1. Négy éven keresztil minden év végén 1.500 Ft egységnyi pénzbevétel

esedékes. Mennyi az értéke annak a pénzaramnak most, ha a kamatlab
20%"?

2. Mennyit ér ma az az annuitas, amely 10 éven keresztul 100 Ft-ot fizet, ha az

éves hozam 12 %?

3. Mekkora évjaradékra szamithatunk 8 éven keresztll, ha 2 millié forintot

fizetlink ma és a piaci hozam 13 %?



4. Egy 8 milli6 Ft-os tartozast 5 év alatt 2.386.635 Ft-os részletekben kell

visszafizetni. Hany %-os kamatra adtak a kolcsont?

5. Egy alkalmazott 35 éves munkaviszony utadn nyugdijpa ment. A nyugdij
alapjaba 1,2 millié forint gy(lt 6ssze. Milyen dsszegl évi jaradékra szamithat

15 éven keresztil, ha a kamatlab 12 %?

6. Egy vallalkozas 40 millio forint hitelt kapott a bankjatol 18 %-os kamatlab

mellett, 8 éves lejaratra. A kdlcsont egyenld részletekben kell visszafizetnie.

Mekkora 6sszegil az éves torlesztd részlet?
Mennyi évenként a kamat és a t6ketdrlesztés Osszege?

Foglalja tablazatba a torleszt6 részlet alakulasat évenként!



7. Egy addsnak tartozasa fejében 5 éven keresztil minden évben 50.000 Ft-ot

kellene fizetni.

Mekkora oOsszeget fogadna el a hitelez6 most azonnal a kotelezettség

teljesitéseként, ha a pénzt évi 14 %-os kamatlab mellett tudna befektetni?

8. A bank lGgyfelének évi 36 %-o0os kamatlab mellett 50.000 Ft személyi kdlcsont
folydsitott, amit 6 hénap alatt havi egyenlé részletekben kell visszafizetni.

Mennyi lesz az adds havi torleszt6 részlete?



9. Egy lakastulajdonos eddigi havi 20 ezer forintért adta bérbe a lakasat. A
bérleti dijat a hdnap végén kellett fizetni. Kedvezétlen tapasztalatai miatt a
tulajdonos ugy dontdtt, hogy az Uj bérlétél negyedévente elére kéri a harom

havi bérleti dijat.

24 %-os évi kamatlabat feltételezve, szamitsa ki a bérleti dijak t6keértékét

mindkét esetre!

Annuitas jovéértéke

Neve:

Jele:

Képlete



Neve:

Jele:

FELADATOK

1. 5 éven keresztil minden év végén 1.000 Ft pénzt kapnak. Mennyi az értéke

ennek a pénzaramnak az 5. év végén? A kamatlab 15 %.

2. Mennyi lenne a felndvekedett értéke az 5 éven at - minden év végén kapott
50.000 Ft-nak ( az el6z6 7. feladatbdl), ha a hitelezd ezt a valtozatot

fogadna el 14%-o0s éves kamatot feltételezve?



3. A csalad tehetséges gyermekét 5 év mulva kulféldi egyetemen szeretné
tanittatni. A jelenlegi informacidok szerint ehhez kb. évi 8.000 dollar

sziukséges. A csalad devizaszamlajan jelenleg 10.000 dollar van, amely utan

a bank éves lekotésre 4 % kamatot fizet.

A kovetkezé 5 évben évente hany dollart kellene még betenni a bankba,
hogy a tanulmanyokhoz szikséges anyagi fedezetet a csalad biztositsa?

(A pénzaramok év végén esedékesek, a tanulmanyi idé 4 év.)



1. ERTEKPAPIROK
1. Valtoé

A valté jelenértéke:

PV=

Leszamitolasi kamat képlete:

I leszamitolasi —

A diszkontkamatlab kiszamitasanak képlete a hitelkamatlab
ismeretében.

Diszkontkamatlab =

A hitelkamatlab kiszamitasanak képlete a diszkontkamatlab
ismeretében.

Hitelkamatlab =



FELADATOK

1. A Gb6z Kft. szamlavezetd bankjanal leszamitolja valtéjat. A valté dsszege 1
millié forint, a leszamitolasi kamatlab 15%, a leszamitolas és a valto

esedékessége kodzotti idd 150 nap.

Mennyiért vasarolja meg a bank a Kft. valtdjat?

2. A Kerekes Bt. a szamlavezet6 bankjanal leszamitolja valtéjat. A valté (a
kereskedelmi hitelkamattal névelt) 6sszege 1.090.000 forint.

A valtét aprilis ho 1-jén allitottak ki, a valté esedékességének napja junius ho
30. A valté leszamitolas napja aprilis hé 15. A bank altal alkalmazott
leszamitolasi kamatlab 25%.

Szamitsa ki a leszamitolasi valtokamat 6sszegét és a leszamitolt valtéosszeget!

A kereskedelmi bank altal leszamitolt valtot a Bank a Magyar Nemzeti Banknal

majus hé 10-én viszontleszamitoltatja. A viszontleszamitolasi kamatlab 20%.



Allapitsa meg:

a) a kamatnapok szamat,
b) a viszontleszamitolasi valtokamat 6sszegét,
c) a viszontleszamitolt valtédsszeget,

d) a valtot viszontleszamitolasra benyujté kamatjovedelmét.



3. Szamitsa ki, hogy évi 25%-os hitelkamat milyen mértékl diszkontkamatnak

felel meg!

4. Hatarozza meg, hogy évi 24%-os diszkontkamatlab milyen mértéka

hitelkamatlabnak felel meg!

5. Egy gazdasagi tarsasag 6 millié forint értékben arut szallitott vevéjének. A
szerz6dés szerint az ellenérték megfizetésének napja, a teljesitést kovetd 40.
nap. A szallité teljesitett, a vevé az eladd kdvetelését nem vitatja. Az eladénak
(@ szallitébnak) pénzre van szliksége, ezért kovetelésének faktoralasat kéri
szamlavezet6 bankjatdl. A bank hajlandé a kovetelést megvasarolni. A fizetés
esedékességéig még hatralévé napok szama 30 nap. A bankkal kotott faktor-
szerz6dés szerint a kamatlab 30%, és a bank a bruttdé 6sszegre vetitve 2,5%
egyszeri kezelési koltséget szamit fel. Az év napjanak szamat 360 nappal

szamitjak. Mennyit ir jova a faktorbank a faktorelad6é szamlajan?



6. Mennyit ér junius ho 1. napjan az a valto, amelynek esedékességi napja
oktéber ho 16, a valté o6sszege 1.000.000 Ft, az iranyadd leszamitolasi
kamatlab 26%.

7. Egy 72 nap mulva esedékes valtét, amelynek 6sszege 800.000 Ft eladtak
760.000 Ft-ért.

Szamitsa ki:

a) a leszamitolasi (diszkont) kamatlabat,

b) a névleges kamatlabat.



2. KOTVENYEK, RESZVENYEK

Kotvény fogalma:

Kotvény arfolyama:

Kamatszelvényes kotvény arfolyama:

Ahol:

Felhalmozédott kamat =

Ahol:

Netté arfolyam =



Ahol:

Ai

Ao =

I

ro =
Ha E<1
E=1
E>1

Atlagos futamidd vagy duration (DUR):

DUR =

Ahol:

a nevezbben

a szamlaléban

Névleges hozam (r,):



Képlete:

n =

ahol K=

Egyszerii hozam (re):

Képlete:

re=

ahol A =

Tényleges hozam (belsdé kamatlab IRR):

A =NPV =

Ahol:



A befektetési évben képz6dott pénzaram =

Tényleges hozam szamitasa kdzelit6 modszerrel:

IRR =



RESZVENYEK

Osztalék (dividend, DIV):

Ahol:

Az egyenletet atrendezve:

Egy részvényre juté nyereség (EPS):

EPS =

Sajat tokére juté nyereség (ROE):

ROE =



Osztalékfizetési hanyad (b):

Befektetési hanyad (1-b):

Osztaléknovekedési rata (g):

FELADATOK

1. irja fel a kamatszelvény nélkul kotvény arfolyamanak szamitasara szolgalo

képletet!



2. Mennyi az arfolyama az 5 év mulva esedékes 100.000 Ft kifizetést igérd

kamatszelvény nélkuli kétvénynek, ha a tékehaszonaladozat 15 %?

3. irja fel a kamatszelvényes kotvény arfolyamszamitasahoz alkalmazhato

képletet!

4. Mennyi annak a kamatszelvényes kotvénynek az arfolyama, (a PV-je),
amelynek a futamideje 5 év, a névleges kamatlab 20 %, a futamid6 alatt a
kamatlabak: 1 évben 16 %, a 2. évben 17 %, a 3. évben 18 %, a negyedik
évben 19 %, az 5. évben 20 %. A kotvény névértéke 100.000 Ft?



5. Menyi a netté arfolyama annak a kétvénynek, amelynek névleges kamatlaba
évi 20 %, a kamatfizetés id6épontja junius ho 30, és a kotvény jegyzett
arfolyama az adott év augusztus ho 31-én 927?

A felhalmozdédott id6aranyos kamat szamitdasanal évi 365 nappal és a

névleges kamatlabbal szamolunk.

6. Valamely cég kotvény kibocsatasaval hitel vesz igénybe. A kotvény
névleges kamatszintie 19 %, a kamatfizetés idépontja majus 20., a jegyzés
id6épontja 1994. majus 22. Vasarolhatdo névérték 1000 HUF, a kibocsatasi
arfolyam 980 HUF. A kdtvény futamideje 7 év, a torlesztés 2 éves tirelmi id6

elteltével kezdédik. A torlesztés mértéke évi 200 HUF. A piaci kamat 20 %.

Hatarozza meg arendelkezésre all6 adatok felhasznalasaval:

a) a névleges hozam nagysagat,

b) az egyszerii hozamot,

c) atényleges hozamot (a bels6 kamatlabat),
d) a kotvény arfolyam kamatrugalmassagat,

e) az atlagos futamidét!



7. Egy kotvényt 100.000 Ft névértékben bocsatottak ki évi 10 %-os névleges
kamatozassal. A kotvény arfolyama 88 %-on all. A kotvény névértékét a 10

éves lejaratkor egy 0sszegben fizetik vissza.
Mennyi a hozam

a) kozelitd modszerrel,

b) linearis interpolaciéval?



8. Egy Rt. 100.000 Ft névértéekii kotvényeket bocsatott ki. A névértéket egy
Osszegben a lejaratkor fizetik vissza. Hasonlé kockazatu kétvények hozama

a tékepiacon jelenleg 15 %. A kibocsatott kotvény névleges kamata 11 %.

Szamitsa ki, hogy a kétvény arfolyama hogyan alakul, ha a lejarati id6

a) 5éy,
b) 10 év,
c) 20 év!

9. A jegybank altal kibocsatott allamkotvények névértéke 1.000.000 Ft,
futamideje harom év.
A kamat mértéke az els6 évben 17 %, a masodikban 16 %, a harmadikban

15 %. A kibocsatas aukcién torténik, ahol a legalacsonyabb elfogadhatd
arfolyam 99,5%.

Hatarozza meg, hogy mennyi a kétvény belsé megtérilési rataja, ha az

adasvétel ténylegesen 99,5 %-on jon létre és az alternativ befektetésként

jelentkez6 hasonld kockazatu papirok hozama 16 %!



10. Egy hosszu ideje kedvez6 jovedelmi pozicioban lév tarsasag kotvényeinek
arfolyama 110.000 Ft. A kotvényeket 100.000 Ft névértéken, 12 %-os
névleges kamatozassal bocsatottak ki. A kotvény lejarataig még 15 év van

hatra. A tékepiacon hasonlo kockazatu kétvények hozama jelenleg 10 %.

Szamitsa ki a tarsasag koétvényének jelenlegi arfolyamat és itélje meg, hogy

a koétvény most alulértékelt vagy tulértékelt!

11. Egy részvénytarsasag 1991. junius 1-jén 1.000.000 Ft névértéki
kétvénycsomagot bocsat ki évi 22 %-os névleges kamatozassal.

Az inflaciés prémium aranya 15 %.

Mennyit ér 1995. junius 1-jén a kotvény 10 %-os inflacios rata mellett, ha az

értékpapirok lejarata 20037



12. Valamely cég kuldnféle értékpapirok kibocsatasaval szerzi meg a piacon a

mikddéséhez szikséges pénzt. A rendelkezésre all6 adatok a kdvetkezék:

a) A torzsrészvények jelenlegi arfolyama 1.200 HUF, a varhat6é osztalék 36
HUF/részvény. Becslések szerint az osztalék atlagos ndvekedési lteme
évenként 7 %.

b) Az els6bbségi részvények évi osztaléka 50 HUF/részvény, az arfolyama
600 HUF.

c) A kotvények 1.000 HUF névértéken és évi 12 %-os névleges
kamatozassal kerultek forgalomba, 15 éves lejarattal, a jelenlegi

arfolyamuk 3.200 HUF.

Hatarozza meg az egyes értékpapirok elvart hozamat!

13. Egy részvénytarsasag néhany kiemelt adata:

Torzsrészvények szama 100.000 db
Ado6zas utani nyereség 15.000 eFt
Sajat téke 54.000 eFt

Szamitsa ki egy részvény kényv szerinti értékének nagysagat!



14. Addzas utani nyereség 9.500 eFt

Sajat téke 47.500 eFt
TOrzsrészvények szama 1.000 db
Osztalék 6.000 Ft/db

Szamitsa ki, hogy varhatéan mennyi lesz az osztalék novekedési uteme!

15. Egy hitelezé birtokaban lévd kdtvényrdl az alabbi adatokat ismerjuk:

Néveérték 240.000 Ft
Vételi arfolyam 120%
Névleges kamat 18%

A koétvényt 5 év mulva tervezi eladni birtokosa 110 %-os arfolyamon.

Szamitsa ki a kotvény tényleges hozamat!



I1l. GYAKORLO FELADATOK

1. irja fel a kamat szamitasanak alapképletét!

2. irja fel a kamatos kamatszamitas képletét!

3. irja fel a diszkontszamitas képletét!

4. irja fel az orokjaradék jelenértékének szamitasahoz alkalmazott képletet!

5. irja fel a n6vekvé tagu Orokjaradék jelenértékének szamitdsadhoz alkalmazott

képletet!

6. irja fel az annuitas jelenértékének meghatarozasahoz alkalmazhato képletet!

7. Szadz (100) Ft kezdbodsszegnek (befektetésnek) mennyi lesz a jovébeli
értéke egyszer(i kamatozassal, ha a kamatlabidé egy év, a kamatlab 15%, a

lekotési idb 5 év?



9. Szamitsa ki az alabbi pénzaramok jelenértékét, ha az r=25%, a jelenidépont

az els6 év els6 napja, a pénzaramok idépontja az egyes év utols6 napja!

Ev Pénzaram
1 20 000
2 20 000
3 10 000
4 8 000
5 5 000



10. Mennyiért érdemes megvasarolni azt a kotvényt, amely évi 12 ezer forint

orokjaradékot igér, ha az r=20%?

11. Egy alapitvany orokjaradék formajaban az els6 évben 12 000 Ft
orokjaradékot, az elsé évet kdvetben évi 10 %-kal ndvekvé Orokjaradékot
kivan juttatni a kedvezményezettnek. Mekkora 6sszeget kell az alapitvanyba

elhelyezni, ha az indulé kamatlab 20%?

12. Egy gazdasagi tarsasag kapacitasfejleszt6§ beruhazashoz 60 milli6 Ft
kélcsont vesz fel bankjatél. A kamatlab 15%, a visszafizetési id6 10 év. A

kblcsonszerz6dés szerint a hitelt évi egyenld részletekben kell visszafizetni.
Szamitsa ki, hogy

a) mennyi az évi torlesztd részlet,
b) az els6é évi torlesztd részletben milyen 6sszegli a kamat, és mennyi a

torlesztés 6sszege?



13. Egy gazdasagi tarsasag 10 millié Ft kdlcsdnt vesz fel a bankjatdl. A kamat
20%, a visszafizetési id6 5 év. Mekkora az évenkénti addssagszolgalati
kotelezettség, és abban milyen 6sszeget képvisel a kamat 6sszege, tovabba

a torlesztd részlet 6sszege?



14. Evi 20%-0s kamatlab mellett hany forintot ér 1.000 Ft 4 év (3x365 nap)

mulva?

15. A pénzintézet a néla elhelyezett betét utan havonta 2,8% kamatot fizet.

Mekkora a névleges kamatlab, és mekkora az effektiv kamatlab?

16.50 000 forintot betétként elhelyeziink és betétiink két év elteltével 72.000

forintra novekszik. Mekkora az éves kamatlab?

17. Ha 80.000 Ft jelenértéke (diszkontalt értéke) 54.640 forint, akkor mekkora a

diszkonttényez6?



18. Egy maganszemély kiegészité nyugdijbiztositasi szerzédést kotott egy
biztosité tarsasaggal. Biztositasi nyugdijalapjaba 20 év alatt 3.600.000

forintot fizetett be.

Milyen dsszegl jaradékra szamithat évente nyugdijkiegészitésként, ha még
20 évig szeretné jaradékat élvezni. 10%-os kamatlab feltételezésével

szamoljon!



19. Evi 25%-o0s kamatlab mellett 1 évre (365 napra) betétként elhelyeziink
200.000 forintot. A bank a betét utdan a kamatot félévente fizeti. A félévente

fizetett kamat hany szazalékos éves kamatnak felel meg?

20. Egy vallalkozé tanacsadojahoz az alabbi alternativak koézotti valasztas

igényével fordul:

a) ajanlatot kapott meghatarozott feltételek mellett 100.000 forint azonnali
megdfizetésére. Az dsszeg eredeti lejarati ideje nem az ajanlat tétel napja
volt,

b) ha nem él az ajanlat elfogadasaval, nyolc év elteltével jut 250.000

forinthoz.

Az aktualis pénzpiaci kamatlab 25 %. A vallalkoz6 eddigi befektetéseinek

atlagos jovedelmezbségi szintje 10 %.

A vallalkozénak milyen tanacsot adna arra vonatkozéan, hogy szamara

melyik ajanlat a kedvez6bb?



21. Egy adott kereskedelmi bank idegen forrasa, amely utan jegybanki tartalékot

koteles képezni 30 milliard Ft.
A kotelez6 jegybanki tartalék

a) esetben 20 %
b) esetben 15%.

A kotelezd tartalékrata hogyan befolyasolja a kereskedelmi bank kihelyezhet6

pénzeszkbdzeinek dsszegét, a likviditasat?



22. A kotelezd tartalékrata el6irassal (tartassal), illetve annak valtoztatasan
keresztil a jegybank hogyan befolyasolja az Uzleti (kereskedelmi) bankok
altal teremthet6 bankszamlapénz mennyiségét, ha egy gazdasagi szervezet
10.000 Ft készpénzt helyez el a kereskedelmi banknal, és a kotelezé
tartalékrata 20 %. A gazdasagi alanyok nem kivannak készpénzt tartani, a

bankrendszerben tébb kereskedelmi bank helyezkedik el.

Mennyi pénz keletkezik, ha a kotelez6 tartalékrata
a) 20%
b) 20 %-rol 15 %-ra csokken,

c) 20 %-rol 25 %-ra névekszik?



23. Kamatos kamatozast feltételezve hany év alatt néne egységnyi pénzosszeg

a duplajara, illetve a haromszorosara, ha az évi kamatlab 8, illetve 20 %.

24 A boldog nagyapa 5.000 Ft-ot helyezett el egy bankban unokaja
szlletésekor. A betétkbnyvet - amelyben 62.015 Ft volt - a 18.

szuletésnapjan adta at az unokajanak.

Mekkora évi atlagos kamatlab mellett kdvetkezett be ez ndvekedés?



25. Egy 14 millié Ft-os tartozast 8 év alatt, évi 2.624.180 Ft-os részletekben kell

visszafizetni.

Flany %-os kamatra adtak a kdlcsont?

26. Egy alkalmazott 35 éves munkaviszony utan nyugdijpa ment. A
nyugdijalapjaba 2,4 milli6 Ft gyllt 6ssze. Milyen &sszegl évi jaradékra

szamithat 15 éven keresztul, ha a kamatlab 10 %?



27. Egy vallalkoz6 20 millid Ft hitelt kapott a banktdl 20 %-os kamatlab mellett, 8

éves lejaratra. A kolcsont egyenld részletekben kell visszafizetnie.

Mekkorak ezek a részletek? Az elsd torlesztdé részletbdl mennyi lenne a

kamat, és milyen dsszeggel csbkkenne a téketartozas?

28. Egy adosnak a tartozasa fejében 6t éven keresztil minden évben 100.000

Ft-ot kellene fizetnie.

Mekkora Osszeget fogadna el a hitelez6 most azonnal a koételezettség

teljesitéseként, ha a pénzt évi 14 %-os kamatlab mellett tudna befektetni?



29. A bank ugyfelének évi 40 %-os kamatlab mellett 100.000 Ft személyi
kblcsont folydsitott, ami 6 honap alatt, havi egyenlé részletekben kell

visszafizetni.

Mennyi lesz az adés havi torlesztése?



30. Egy lakastulajdonos eddigi havi 20 ezer forintért adta bérbe a lakasat. A
bérleti dijat a hénap végén kellett fizetni. Kedvezétlen tapasztalatai miatt a
tulajdonos ugy dontétt, hogy az Uj bérl6tél negyedévente elére kéri a harom

havi bérleti dijat.

12 %-0s évi kamatlabat feltételezve, szamitsa ki a bérleti dijak t6keértékét

mindkét esetre!

31. Ot év mulva 2,5 millio Ft-ra lesz sziiksége.

Mekkora 6sszeget kellene ma elhelyezni a bankban, ha évi 20 %-os betéti

kamatra szamithat?

Mekkora &sszeget kellene minden évben (év elején) megtakaritani, hogy

ugyanezt a célt elérje?



32.A csalad tehetséges gyermekét 7 év mulva kilféldi egyetemen szeretné
tanittatni. A jelenlegi informaciok szerint ehhez kb. évi 10.000 dollar
szukséges. A csalad devizaszamlajan jelenleg 10.000 dollar van, amely utan

a bank éves lekodtésre 5 % kamatot fizet.

A kovetkezd 7 évben évente hany dollart kellene még betenni a bankba,
hogy a tanulmanyokhoz sziikséges anyagi fedezetet a csalad biztositsa?

(A pénzaramok év végén esedékesek, a tanulmanyi id6 5 év.)

33. Gondos ur ,Indian nyar’ elnevezésl életbiztositast kotott. A szerzédés
szerint Gondos ur két lehetéség szerint valaszthat: nyugdijpa menetelekor

egyosszegben kap 2,5 millié forintot, vagy évi 320 ezer forint jaradékot fizet

szamara a biztositd élete végéig.



10 %-os kamatlabat feltételezve, hany évig kellene Gondos urnak élni, hogy

a jaradékot legyen érdemes valasztania?

34.A Kovacs hazaspar 5 millié forintot szeretne 6sszegydljteni, mire nyugdijba

megy.

a) Ha évente 110 ezer forintot tudnak megtakaritani és a befektetések
hozama 10 % kordl van, hany évig kell dolgozniuk?
b) Mennyit kellene évente megtakaritaniuk, ha 20 év mulva szandékoznak

nyugdijba menni, és a befektetések hozam 12 % koril becsulhetd?



35. Egy befektetési tarsasag brokere 20 éves lejaratu befektetési lehet6séget
kinalt Onnek. Az ajanlat szerint az elsé 6t évben évi 60 ezer forintot, a
kévetkez6 5 évben évi 30 ezer forintot, az utolsé 10 évre pedig évi 20 ezer

forintot fizetne a tarsasag. Valamennyi kifizetés év végén esedékes.

Mennyit lenne hajland6 fizetni ezért a befektetésért, ha az on altal

megkovetelt hozam 12 %7



36. Egy 3 éves élettartamu befektetés becsllt cash flow-i:

1 év végén 200 ezer Ft
2 év végeén 300 ezer Ft
3 év végén 150 ezer Ft

15 %-os kamatlabat feltételezve, milyen évi azonos 6sszegi kifizetésekkel

lenne egyenértékil, a fenti szabalytalan cash flow-sorozat?

37. Eredetileg azt tervezte, hogy 10 éven keresztul évi 10 ezer forintot helyez el
a bankszamlajan. Az elsé négy évben minden év végén be is fizette a 10

ezer forintokat. A késdbbi megtakaritasait azonban mas formaban fektette

be.

Mekkora Osszeget vehetett fel a 10. év végén a bankszamlajarol, ha az évi

kamatlab 12 % volt?



38. Egy bank 20 %-os

névleges kamatldb mellett negyedévenkénti
kamatjovairast igér a betéteseknek.

Mekkora Osszeget kellene

minden negyedév végén elhelyezni a

betétszamlan, ha azt akarja, hogy az 5. év végén 100 ezer forintja legyen?

39. Egyik amerikai baratja a legutobbi levelében arrél szamolt be, hogy hazat
vasarolt. A haz ara 30.000 dollar, amelyb&l 5.000 dollart készpénzben a

vételi szerz6dés alairasakor ki kellett fizetnie. A fennmaradé 25.000 dollarra

jelzalogkodlcsont vett fel, 15 éves lejaratra. A bank évi 3.287 dollaros

torleszt6-részletet hatarozott meg, amely év végén esedékes.

Hany %-os kamatlab mellett nyujtotta a bank a kdlcsént?



40. Szamitsa ki, hany forint lenne a bankszamlajan 7 év mulva, ha ,ma” 20.000

Ft-ot helyezne el és a bank évi 9 % kamatot igér:

a) evi kamatfizetéssel,
b) félévenkénti kamatfizetéssel,
c) negyedévenkénti kamatfizetéssel,

d) folyamatos kamatozassal!



41.

Egyik autdszalon a forgalom ndvelés érdekében néhany modellre specialis
fizetési feltételeket dolgozott ki. Az egyik ajanlat szerint a vevék részére 1,5
millié forint kedvezményes koélcsént nyujtanak 12 %-os kamatra, és a
kélcsont 18 hénap alatt, egyenlé részletekben kell visszafizetni. A masik

lehet6ség, hogy a vevd 200 ezer Ft engedményt kap a vételarbol.

Ha a fogyasztasi hitelek kamata 36 % koérll van, melyik fizetési feltétel

elénydsebb?



42. Boris Becker vilaghiri teniszez6 évi 1 millio dollaros szerz6dést kotott 25
éves id6tartamra egyik nagy sportszergyarté céggel. Ezzel egyid6ben
vetélytarsa Ivan Lendl 15 éves, évi 1,5 millié dollarrél szbélé szerzédést irt

ala.

A sajté ugy szamolt be a két eseményrél, hogy Boris Becker 25 millid
dolléros, Ivan Lendl pedig 15 millié dollaros szerz6dést kapott. 10 %-os

kamatlabat feltételezve, melyikik szerzédése ,értékesebb”?



o
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3. sz melléklet
ANNUITAS TABLAZAT
Evi 1 Ft jelenértéke ,n” éven at — .
r r(1+r)1
Evek Eves kamatlab
szama 1% 29 o )
o % 3% 4% 5% 6% 7% 8% 9% 10% 1% 12% 13% 14% 15%
1 .990 .980 971 .962 .952 .943 .935 .926 917 909 901 893 885 877 870
2 1.970 1.942 1.913 1.886 1.859 1.833 1.808 1.783 1.759 1.736 1.713 1.690 1.668 1.647 1.626

3 2.941 2.884 2.829 2.775 2.723 2.673 2.624 2.577 2.531 2.487 2.444 2.402 2.361 2 322 2 283

4 3.902 3.808 3.717 3.630 3.546 3 465 3.387 3.312 3.240 3.170 3.102 3.037 2.974 2.914 2 855

5 4.853 4.713 4.580 4.452 4.329 4.212 4.100 3.993 3.890 3.791 3.696 3.605 3.517 3.433 3.352

6 5.795 5.601 5.417 5.242 5.076 4917 4.767 4623 4.486 4.355 4.231 4111 3998 3 889 3784

7 6.728 6.472 6.230 6.002 5.786 5582 5.389 5206 5.033 4.868  4.712 4.564 4.423 4.288 4 160

8 7.652 7.325 7.020 6.733 6 463 6 210 5971 5.747 5.535 5.335 5146  4.968 4 799 4639 4 487

9 8.566 8.162 7.786 7.435 7.108 6.802 6 515 6 247 5.995 5759 5.537 5 328 5 132 4946 4 772

10 9.471 8.983 8.530 8.111 7.722 7 360 7.024 6.710 6 418 6 145 5.889 5650 5426 5216 5019

1 1037 9.787  9.253 8760 8306 7.887 7499 7139 6805 6495 6.207 5938 5687 5453 523
12 11.26 1058  9.942 9385 8863 8384 7943 7536 7 161 6814 6492 6 194 5918 5660 5421
n 1213 1135 1063 9986 9.394 3853 g 358 7901 7487 7103 6750 6.424 g 122 5842 55S>

14 1300 12.11 1 30 10 56 9 899 9 295 8 745 8 244 7 786 7 367 6982 6 628 6 *02 6 002 5721



Evek
szama

15
16
17
18
19
20
25
30

Evek

szama

Evek
szama

12
13
14

15

20

25
30

1%
13.87
14.72
15.56
16.40
17.23
18.05
22.02

25.81

16%
.862
1.605
2.246
2,798
3.274
3.685
4.039
4.344

4.607

16%

4.833

5.029

5.197

5.342

5.468

5.575

5.668

5.749

5.818

5.877

5.929

6.097

6.177

2%
12.85
13.58
14.29
14,99
15.68

16.35

19.52

22.40

17%
.855
1.585
2.210
2.743
3.199
3.589
3.922
4.207

4.45!

17%

4.659
4.836
4.988
5.118
5.229
5.324
5.405
5.475
5.534
5.584
5.628
5.766

5.829

3%
11.94
12.56
13.17
13.75
14.32
14.88
17.41

19.60

18%
.847
1.566
2174
2.690
3.127
3.498
3.812
4.078

4.303

18%

4.494

4.656

4.793

4.910

5.008

5.092

5.162

5.222

5.273

5.316

5.353

5.467

5.517

4%
11.12
11.65
12.17
12.66
13.13
13.59
15.62

17.29

19%
.840
1.547
2.140
2.639
3.058
3.410
3.706
3.954

4.163

19%

4.339

4.486

4.611

4.715

4.802

4.876

4.938

4.990

5.033

5.070

5.101

5.195

5.235

5%
10.38
10.84
11.27
11.69
12.09
12.46
14.09

15.37

20%
.833
1.528
2.106
2.589
2.991
3.326
3.605
3.837

4.031

20%

4.192

4.327

4.439

4.533

4.611

4.675

4.730

4.775

4.812

4.843

4.870

4.948
4.979

6%

9.712
10.11

10.48
10.83
11.16
11.47
12.78

13.76

21%
.826
1.509
2.074
2.540
2.926
3.245
3.508
3.726

3.905

21%

4.054

4177

4.278

4.362

4.432

4.489

4.536

4.576

4.608

4.635

4.657

4.721

4.746

Eves
7%
9.108
9.447
9.763
10.06
10.34

10.59

11.65

12.41

Eves
22%
.820
1.492
2.042
2.494

2.864

3.167
3.416
3.619

3.786

Eves

22%

3.923
4.035
4.127
4.203
4.265
4.315
4.357
4.391

4.419
4.442
4.460
4.514

4.534

kamatlab
8% 9%
8.559 8.061

8.851 8.313
9.122 8.544

9.372 8.756
9.604 8.950
9.818 9.129

10.67 9.823

11.26 10.27

kamatlab
23% 24%
.813 .806
1.474 1.457
2.011 1.981
2.448 2.404
2.803 2.745
3.092 3.020
3.327 3.242
3.518 3.421

3.673 3.566

kamatlab
23% 24%
3.799 3.682
3.902 3.776
3.985 3.851
4.053 3.912
4.108 3.962
4.153 4.001
4.189 4.033
4.219 4.059
4.243 4.080
4.263 4.097
4.279 4.110
4.323 4.147

4.339 4.160

10%
7.606
7.824
8.022
8.201
8.365
8.514
9.077

9.427

25%
.800
1.440
1.952
2.362

2.689

2.951

3.161

3.329

3.463

25%

3.571

3.656

3.725

3.780

3.824

3.859

3.887

3.910

3.928

3942

3 954

3.985

3.995

1%
7.191
7.379
7.549
7.702
7.839
7.963

8.422

8.694

26%
.794
1.424
1.923
2.320
2.635
2.885
3.083
3.241

3.366

26%

3.465

3.543

3.606

3.656

3.695

3.726

3.751

3.771

3.786

3.799

3.808

3.834

3.842

12%
6.811
6.974
7 120
7.250
7.366
7.469
7.843

8.055

27%
787
1.407
1.896
2.280
2.583
2.821
3.009
3.156

3.273

27%

3.364
3.437
3.493
3.538
3.573
3.601

3.623
3.640
3.654
3.664
3.673
3,694

3.701

13%
6.462
6.604
6.729
6.840
6.938
7.025
7.330

7.496

28%
781
1.392
1.868
2.241
2.532
2.759
2.937
3.076

3.184

28%

3.269
3.335
3.387
3.427
3.459
3.483
3.503
3.518
3.529
3.539
5.546
3.564

3.569

14%
6.142
6.265
6.373
6.467
6.550
6.623
6.873

7.003

29%
775
1.376
1.842
2.203
2.483
2.700
2.868
2.999

3.100

29%

3.178

3.239

3.286

3.322

3.35!

3.373

3.390

3.403

3.413

3.421

3.427

3.442
3.447

15%
5.847
5.954
6.047
6.128
6.198
6.259
6.464

6.566

30%
.769
1.36!
1.816
2.166
2.436
2.643
2.802
2925

3.019

30%

3.092

3.147

3.190

3.223

3.249

3.268

3.283

3.295

3.304

3.311

3.316

3.329

3.332






